
8 êëàññ, 5 äåíü

1. ×åâèàíû AD è BE òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå F . Îêàçàëîñü, ÷òî CD = CF = DF
è AF = BD. Íàéäèòå óãîë BEC.
2. Ïëîñêîñòü ïîêðàøåíà â 11 öâåòîâ. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà k 6 10
íàéäóòñÿ äâå òî÷êè îäíîãî öâåòà íà ðàññòîÿíèè k.
3. AA1 � áèññåêòðèñà óãëà A òðåóãîëüíèêà ABC. Íà ñòîðîíàõ AB è AC îòìå÷åíû òî÷êè D è E
òàê, ÷òî ∠AA1D = ∠B è ∠AA1E = ∠C. Ïðÿìûå AA1 è DE ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå F . Äîêàæèòå, ÷òî
AA3

1 = AB · AF · AC.
4. Òî÷êè M è N � ñåðåäèíû ñòîðîí CD è AD âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD. Ïðÿìàÿ `
ïðîõîäèò ÷åðåç òî÷êó M è ïåðïåíäèêóëÿðíà ïðÿìîé AB, à ïðÿìàÿ `′ ïðîõîäèò ÷åðåç òî÷êó N è

ïåðïåíäèêóëÿðíà ïðÿìîé BC. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå `, `′ è BD ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå òîãäà

è òîëüêî òîãäà, êîãäà AC ⊥ BD.

5. Òî÷êè B1 è C1 íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC òàêîâû, ÷òî

BB1 ⊥ AC è CC1 ⊥ AB. Ïðÿìàÿ B1C1 ïåðåñåêàåò ñòîðîíó AB â òî÷êå M , à ïðÿìóþ AC â òî÷-

êå N . Îêàçàëîñü, ÷òî B1N = 3, NM = 4 è MC1 = 5. Íàéäèòå óãîë ABC.
6. Â âûïóêëîì øåñòèóãîëüíèêå ABCDEF ñòîðîíà AB äëèííåå äðóãèõ ñòîðîí è âñåõ äèàãîíàëåé.

Äîêàæèòå, ÷òî ëèáî CF > CE, ëèáî CF > FD.

7. Íà ñòîðîíàõ AB, BC è AC òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíû òî÷êè C1, A1 è B1 òàê, ÷òî A1B1C1B
� ïàðàëëåëîãðàìì. Íà îòðåçêå A1C1 âûáðàíà òî÷êà D òàê, ÷òî ∠AB1D = ∠B1DC1. Äîêàæèòå, ÷òî

ïðÿìàÿ DB1 äåëèò óãîë ADC ïîïîëàì.


